Διπλά-τριπλά ολοκληρώματα

Θυμίζουμε το ολοκλήρωμα πραγματικής συνάρτησης μίας μεταβλητής:

Ορισμός. Έστω  f: [a, b] 
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Ισχύει ότι όταν 
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 τείνει στο 0 τότε το S τείνει σε μία τιμή που λεγεται ολοκλήρωμα της  f  και συμβολίζεται 
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  ισούται με το εμβαδόν του χωρίου {(x, y): a
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Ορισμός. Έστω πραγματική συνάρτηση δύο μεταβλητών f(x, y), με (x, y) 
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 Α όπου Α χωρίο του R2. Έστω 
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, Δy, αντίστοιχα, και από κάθε ένα από αυτά παίρνουμε σημείο 
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 τείνουν στο 0 τότε το S τείνει σε μία τιμή που λεγεται διπλό ολοκλήρωμα της  f  και συμβολίζεται 
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τον όγκο του χωρίου {(x, y, z): (x, y) 
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Πρόταση

Αν Α = {(x, y): a
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Απόδειξη:  
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Έστω Α χωρίο του R 2. Ένα χωρίο Β του R 2 λέμε ότι είναι οι πολικές συντεταγμένες του Α, αν η απεικόνιση φ: Β 
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 Α, με φ(ρ, θ) = (ρσυνθ, ρημθ), είναι 1-1 και επί.

Πρόταση
 Έστω Β οι πολικές συντεταγμένες του Α, τότε 
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Ορισμός. Έστω πραγματική συνάρτηση τριών μεταβλητών f(x, y, z), με (x, y, z) 
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 Α, όπου Α χωρίο του R 3. Έστω 
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Ισχύει ότι όταν τα 
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Το 
[image: image85.wmf]òòò

A

dxdydz

  (δηλ.  το 
[image: image86.wmf]òòò

A

dxdydz

1

), ισούται με τον όγκο του Α.

Πρόταση

Αν Α = {(x, y, z): a
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