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ΔΙΑΔΟΧΙΚΗ ΔΕΙΓΜΑΤΟΛΗΨΙΑ

HH : P: P ≤ m≤ m

Κλασσική διατύπωση

HH : P: P ≤ m≤ m

Διατύπωση στη διαδοχική 
δειγματοληψία

HH1 1 : P : P ≤ m≤ m

HH2  2  : P : P > m> m

HH1 1 : P : P ≤ m≤ m11

HH2  2  : P : P ≥ m≥ m22

Μη προκαθορισμός Μη προκαθορισμός 
μεγέθους δείγματοςμεγέθους δείγματοςΠεριοχή αποδοχής ΗΠεριοχή αποδοχής Η22ουου
dd

Σημαντική οικονομία στον Σημαντική οικονομία στον 
αριθμό των αριθμό των 
δειγματοληπτικών δειγματοληπτικών 
μονάδων (50 %)μονάδων (50 %)

Δυσκολία για ενδιάμεσα Δυσκολία για ενδιάμεσα 
ποσοστάποσοστά

(π.χ. Ποσοστό προσβολής  (π.χ. Ποσοστό προσβολής  ≥ ≥ 45%)45%)

ή 
τι
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 π
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ρο

ή 
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ρο

ποσοστάποσοστά

Περιοχή αποδοχής ΗΠεριοχή αποδοχής Η11
(π.χ. Ποσοστό προσβολής  (π.χ. Ποσοστό προσβολής  ≤ ≤ 25%)25%)

Αριθμός δειγματοληπτικών μονάδων        Αριθμός δειγματοληπτικών μονάδων        nn
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ΟΡΙΟΘΕΤΗΣΗ ΓΡΑΜΜΩΝ ΑΠΟΔΟΧΗΣΟΡΙΟΘΕΤΗΣΗ ΓΡΑΜΜΩΝ ΑΠΟΔΟΧΗΣ

Ορίζουμε τα επίπεδα των τιμών που θέλουμε να διακρίνουμε: m1 και m2 και τα επίπεδα 

Σφάλματος τύπου Ι, δηλαδή να απορρίψω την Η1 ενώ είναι σωστή (π.χ. α = 0,05) και 

Σφάλματος τύπου ΙΙ, δηλαδή να απορρίψω την Η2 ενώ είναι σωστή (π.χ. β = 0,10)

Περιοχή αποδοχής ΗΠεριοχή αποδοχής Η22
(π.χ. Ποσοστό προσβολής  (π.χ. Ποσοστό προσβολής  ≥ ≥ 45%)45%)

τρ
ου

τρ
ου

dd
Οι εξισώσεις των 

γραμμών 
οριοθέτησης

α, β, α, β, hh11, h, h22, b, b

τι
κή

 τ
ιμ
ή 
πα
ρα
μέ

τι
κή

 τ
ιμ
ή 
πα
ρα
μέ

οριοθέτησης 
εξαρτούνται από την 

στατιστική 
κατανομή που 

ακολουθεί το προς 
εκτίμηση μέγεθος

Περιοχή αποδοχής ΗΠεριοχή αποδοχής Η11
(π.χ. Ποσοστό προσβολής  (π.χ. Ποσοστό προσβολής  ≤ ≤ 25%)25%)

Αριθμός δειγματοληπτικών μονάδωνΑριθμός δειγματοληπτικών μονάδων
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στ

Α
θρ
οι
στ

nn

hh22

hh11
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α, β, α, β, hh11, h, h22, b, b
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΄Εστω ότι θέλουμε να διακρίνουμε αν το ποσοστό προσβεβλημένων ΄Εστω ότι θέλουμε να διακρίνουμε αν το ποσοστό προσβεβλημένων 
καρπών σ' ένα πληθυσμό είναι μικρότερο του 20% ή μεγαλύτερο του 50% καρπών σ' ένα πληθυσμό είναι μικρότερο του 20% ή μεγαλύτερο του 50% 
και οι πιθανότητες σφαλμάτων Τύπου Ι και ΙΙ  είναι 5%. και οι πιθανότητες σφαλμάτων Τύπου Ι και ΙΙ  είναι 5%. 

΄Εχουμε:  ΄Εχουμε:  HH1 1 : P : P ≤ ≤ 0.200.20HH2  2  : P : P ≧≧ 0.500.50 α = β = 0.05α = β = 0.05
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Περιοχή αποδοχής της ΗΠεριοχή αποδοχής της Η22

HH2  2  : P: P≧≧ 0.500.50

αα= β= β == 0.050.05

6

d

2

4

HH1 1 : P : P ≤ ≤ 0.200.20

0

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20
n

Περιοχή αποδοχής της ΗΠεριοχή αποδοχής της Η11
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Δ δ έ Δ δ ή Δ λ ίΔ δ έ Δ δ ή Δ λ ί

nn 11 22 33 44 55 66 77 88 99 1010 1111 1212 1313

ΠροσβολήΠροσβολή 11 00 00 11 00 11 11 00 00 11 00 11 11

ΆθΆθ 11 11 11 22 22 33 44 44 44 55 55 66 77

Δεδομένα Διαδοχικής Δειγματοληψίας Δεδομένα Διαδοχικής Δειγματοληψίας 

ΆθροισμαΆθροισμα 11 11 11 22 22 33 44 44 44 55 55 66 77
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Περιοχή αποδοχής της ΗΠεριοχή αποδοχής της Η22

HH2  2  : P : P ≧≧ 0.500.50

ΆθροισμαΆθροισμα 11 11 11 22 22 33 44 44 44 55 55 66 77
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HH1 1 : P : P ≤ ≤ 0.200.20
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Περιοχή αποδοχής της ΗΠεριοχή αποδοχής της Η11
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ΤΡΙΠΛΗ ΔΙΑΚΡΙΣΗΤΡΙΠΛΗ ΔΙΑΚΡΙΣΗ

ΜεγάληΜεγάλη
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ΜέτριαΜέτρια
προσβολήπροσβολή
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Αριθμός δειγματοληπτικών μονάδωνΑριθμός δειγματοληπτικών μονάδων
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Μέσος Αριθμός Μέσος Αριθμός 
Δειγματοληπτικών Δειγματοληπτικών 

ΜονάδωνΜονάδων

ΔΙΩΝΥΜΙΚΗ ΚΑΤΑΝΟΜΗΔΙΩΝΥΜΙΚΗ ΚΑΤΑΝΟΜΗ

11

L
(

L
(

00 PP
00

EE

1100 PP

Λειτουργική Χαρακτηριστική Λειτουργική Χαρακτηριστική 
Καμπύλη διαδοχικής Καμπύλη διαδοχικής 
δειγματοληψίας. δειγματοληψίας. 

Προσδοκώμενος Αριθμός Προσδοκώμενος Αριθμός 
Δειγματοληπτικών μονάδων Δειγματοληπτικών μονάδων 
διαδοχικής δειγματοληψίας.διαδοχικής δειγματοληψίας.

Εκφράζει σε γενικές γραμμές το συμπέρασμα Εκφράζει σε γενικές γραμμές το συμπέρασμα 
ότι για πολύ μικρές και πολύ μεγάλες τιμές ότι για πολύ μικρές και πολύ μεγάλες τιμές 

Η Λ.Χ.Κ. εκφράζει το συμπέρασμα ότι εάν η τιμή της Η Λ.Χ.Κ. εκφράζει το συμπέρασμα ότι εάν η τιμή της 
παραμέτρου παραμέτρου PP (π.χ. ποσοστό προσβεβλημένων (π.χ. ποσοστό προσβεβλημένων 
καρπών) της ∆ιωνυμικής Κατανομής είναικαρπών) της ∆ιωνυμικής Κατανομής είναι 00 του  του  PP, ο αναγκαίος αριθμός δ.μ. είναι σχετικά , ο αναγκαίος αριθμός δ.μ. είναι σχετικά 

μικρός, ενώ για ενδιάμεσες τιμές του μικρός, ενώ για ενδιάμεσες τιμές του PP (κοντά (κοντά 
στα όρια διάκρισης των υποθέσεων στα όρια διάκρισης των υποθέσεων HH11 και και HH22

) είναι μεγαλύτερος.) είναι μεγαλύτερος.

καρπών) της ∆ιωνυμικής Κατανομής είναι καρπών) της ∆ιωνυμικής Κατανομής είναι 00
τότε η πιθανότητα να δεχτούμε την  τότε η πιθανότητα να δεχτούμε την  HH1 1 (ότι δηλ. η τιμή της  (ότι δηλ. η τιμή της  
είναι μικρότερη κάποιας τιμήςείναι μικρότερη κάποιας τιμής m1m1 ) είναι ένα, δηλ. ) είναι ένα, δηλ. L(P)=1.L(P)=1.
Επίσης, εάν ηΕπίσης, εάν η PP =1 τότε  =1 τότε  L(P)L(P)= 0, που επίσης είναι = 0, που επίσης είναι 
εύλογο. Οι τιμές της  για ενδιάμεσες τιμές του  βρίσκονται εύλογο. Οι τιμές της  για ενδιάμεσες τιμές του  βρίσκονται 
με την χρησιμοποίηση κάποιων τύπων και μιας με την χρησιμοποίηση κάποιων τύπων και μιας 
βοηθητικής μεταβλητής. βοηθητικής μεταβλητής. 
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ΔιωνυμικήΔιωνυμική

P:P: 00 mm11 bb mm22 11
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ 11
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--b)(1b)(1--b)b) ** ** bP

h]hL(P)[h
E(n) 221






Οι τιμές για την Ε(Οι τιμές για την Ε(nn) για ) για 
τα σημεία με αστερίσκο:τα σημεία με αστερίσκο:

hh11= = --2.122.12
hh22== +2.12+2.12
bb == 0 340 34

mm11 = 0.20= 0.20
mm22 = 0.50= 0.50
α=β=α=β= 0 050 05

PP:: 00 0,200,20 0,340,34 0,500,50 11
LL((PP):): 11 0 950 95 0 500 50 0 050 05 00

bb == 0.340.34α=β= α=β= 0.050.05

LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05 00

EE((nn):): 6,256,25 13,6313,63 20,0020,00 11,9211,92 3,213,21
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hh11= = --2.122.12
hh22== +2.12+2.12
bb == 0.340.34

mm11 = 0.20= 0.20
mm22 = 0.50= 0.50
α=β= α=β= 0.050.05

PP:: 00 0,200,20 0,340,34 0,500,50 11
LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05 00

EE((nn):): 6,256,25 13,6313,63 20,0020,00 11,9211,92 3,213,21
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P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--b) b) ** ……

PoissonPoisson

bP

h]hL(P)[h
E(n) 221





(( )) 11 22 (( ))

hh11= = --11,7211,72
hh22== ++11.7211.72
bb == 7.967.96

mm11 = = 77
mm22 = = 99
α=β= α=β= 0.050.05

PP:: 00 77 7.967.96 99
LL((PP):): 11 0 950 95 0 500 50 0 050 05LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 1.461.46 10.9810.98 17,2517,25 10.1410.14
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hh11= = --11,7211,72
hh22== ++11.7211.72
bb == 7.967.96

mm11 = = 77
mm22 = = 99
α=β= α=β= 0.050.05

PP:: 00 77 7 967 96 99PP:: 00 77 7.967.96 99
LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 1.461.46 10.9810.98 17,2517,25 10.1410.14
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P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--bb22/k+b)/k+b) ** ……

Αρνητική ΔιωνυμικήΑρνητική Διωνυμική

bP

h]hL(P)[h
E(n) 221






hh11= = --64.2564.25
hh22== ++64.2564.25
bb == 5.905.90

mm11 = = 55
mm22 = = 77
α=β= α=β= 0.050.05
Κ=0 93Κ=0 93Κ=0.93Κ=0.93

PP:: 00 55 5.95.9 77
LL((PP):): 11 0 950 95 0 500 50 0 050 05LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 10.8810.88 64.2564.25 95.2795.27 52.5652.56
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Αρνητική ΔιωνυμικήΑρνητική Διωνυμική hh11= = --64.2564.25
hh22== ++64.2564.25
bb == 5.905.90

mm11 = = 55
mm22 = = 77
α=β= α=β= 0.050.05
Κ=0.93Κ=0.93

PP:: 00 55 5.95.9 77
LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 10.8810.88 64.2564.25 95.2795.27 52.5652.56(( ))
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P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) ** ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** --hh11hh22/(S/(S22)) ** ……

ΚανονικήΚανονική













1
log

1
log

1
log

E(n)

hh11= = --18.418.4
hh22== +18.4+18.4
bb == 1212

mm11 = = 1010
mm22 = = 1414
α=β= α=β= 0.050.05
s=5s=5s=5s=5

PP:: 00 1010 1212 1414
LL((PP):): 11 0 950 95 0 500 50 0 050 05LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 11.53.53 8.258.25 13.5413.54 8.288.28
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hh11= = --18.418.4
hh22== +18.4+18.4
bb == 1212

mm11 = = 1010
mm22 = = 1414
α=β= α=β= 0.050.05
s=5s=5

PP:: 00 55 1212 1414
LL((PP):): 11 0,950,95 0,500,50 0,050,05

EE((nn):): 11.53.53 8.258.25 13.5413.54 8.288.28
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ΔΙΩΝΥΜΙΚΗ   ΚΑΤΑΝΟΜΗΔΙΩΝΥΜΙΚΗ   ΚΑΤΑΝΟΜΗ

 
2

Z + Z 
 
  

α β
s

2 1

Z + Z
n =

2arcsin m - 2arcsin m

ΚΑΝΟΝΙΚΗ   ΚΑΤΑΝΟΜΗΚΑΝΟΝΙΚΗ   ΚΑΤΑΝΟΜΗ

 S 
 

2

βZ + Z S 
 
  

α β

s
2 1

Z + Z
n =

m - m
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Κριτήρια Τερματισμού της ΔειγματοληψίαςΚριτήρια Τερματισμού της Δειγματοληψίας

Abraham WaldAbraham Wald

 0 on nα + r
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ΔιωνυμικήΔιωνυμική

P:P: 00 mm11 bb mm22 11
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ 11
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--b)(1b)(1--b)b) ** ** bP

h]hL(P)[h
E(n) 221






Οι τιμές για την Ε(Οι τιμές για την Ε(nn) για ) για 
τα σημεία με αστερίσκο:τα σημεία με αστερίσκο:

P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--b) b) ** ……

PoissonPoisson

bP

h]hL(P)[h
E(n) 221






P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) hh22/(h/(h22--hh11)) ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** hh11hh22/(/(--bb22/k+b)/k+b) ** ……

Αρνητική ΔιωνυμικήΑρνητική Διωνυμική

bP

h]hL(P)[h
E(n) 221






P:P: 00 mm11 bb mm22 ……
L(P):L(P): 11 (1(1--αα)) ** ββ ……
Ε(Ε(nn)) ** ** --hh11hh22/(S/(S22)) ** ……

ΚανονικήΚανονική













1
log

1
log

1
log

E(n)


