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Ειςαγωγικά ςτοιχεία 

 
Θεωρία Παιγνίων: ο κλάδοσ τθσ επιςτιμθσ που μελετά τον 
τρόπο λιψθσ αποφάςεων ςε ςυνκικεσ ανταγωνιςτικισ 
αλλθλεξάρτθςθσ.  
 

Στρατθγικι αλλθλεπίδραςθ δεν υφίςταται ςε ςυνκικεσ 
μονοπωλίου ι πλιρουσ ανταγωνιςμοφ, υφίςταται όμωσ ςε 
όλεσ τισ άλλεσ μορφζσ διάρκρωςθσ τθσ αγοράσ (ολιγοπϊλιο, 
μονοπωλιακόσ ανταγωνιςμόσ, κτλ). 

 

Παίγνιο: Είναι μια κατάςταςθ λιψθσ αποφάςεων ςτθν οποία 
δφο ι περιςςότεροι ορκολογικοί παίκτεσ με αντικρουόμενουσ 
ςτόχουσ επιλζγουν τρόπουσ ενζργειασ, οι οποίοι 
δθμιουργοφν ςυνκικεσ ανταγωνιςτικισ αλλθλεξάρτθςθσ.  



Δίλθμμα του Φυλακιςμζνου 

 

 Φποπτοσ 2 

ομολογεί δεν ομολογεί 

Φποπτοσ 1 

ομολογεί 30,30 ελεφκεροσ, ιςόβια 

δεν ομολογεί ιςόβια, ελεφκεροσ 2,2 



 

Κυρίαρχη Στρατηγική: Είναι μία ςτρατθγικι ενόσ παίκτθ 
αν είναι θ καλφτερθ που μπορεί να ακολουκιςει 
ανεξάρτθτα από τθ ςτρατθγικι που ακολουκεί ο άλλοσ 
παίκτθσ. 

 

Στο Δίλθμμα του Φυλακιςμζνου κυρίαρχθ ςτρατθγικι 
και για τουσ δφο παίκτεσ είναι θ ομολογία, όμωσ θ 
διατιρθςθ τθσ ςυνεργαςίασ δεν είναι δυνατι οπότε και 
θ λογικι του ατομικοφ ςυμφζροντοσ επικρατεί με 
αποτζλεςμα τθν επιλογι να μθν ομολογιςουν. 



Κριτιριο Maximin-Minimax 

Maximin Στρατηγική: Ο κάκε παίκτθσ επιδιϊκει να 
εξαςφαλίςει τθ μζγιςτθ από τισ ελάχιςτεσ πλθρωμζσ. 

 

Minimax Στρατηγική: Ο κάκε παίκτθσ επιδιϊκει να 
εξαςφαλίςει τθν ελάχιςτθ από τισ μζγιςτεσ πλθρωμζσ. 

 

Θεϊρθμα minimax του von Neumann 

Για τα κυρτά και ςυμπαγι ςφνολα 𝑋 ⊂ 𝑅𝑛  , 𝑌 ⊂ 𝑅𝑚, αν 
𝑓: 𝑋 × 𝑌 ⟶ 𝑅 είναι ςυνεχισ ςυνάρτθςθ με  

𝑓 . , 𝑦 : 𝑋 ⟶ 𝑅 κοίλθ για δεδομζνο 𝑦 και  

𝑓 𝑥, . : 𝑌 ⟶ 𝑅 κυρτι για δεδομζνο 𝑥 τότε ζχουμε 

min
𝑦∈𝑌

max
𝑥∈𝑋

𝑓(𝑥, 𝑦) = max
𝑥∈𝑋

min
𝑦∈𝑌

𝑓(𝑥, 𝑦) 





Στρατθγικζσ Ραίκτθσ 2 min ςειράσ 
για Ρ. 1  

max ςειράσ 
για Ρ. 2 
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Στρ. 2: 
Στακερζσ 
Δαπάνεσ 

Στρ. 1: 
Αφξθςθ 
Δαπανϊν 

22, 78 33, 67 22 78 

Στρ. 2: 
Στακερζσ 
Δαπάνεσ 

45, 55 37, 63 37 63 
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Μικτζσ Στρατθγικζσ 

 

Σε παίγνια που δεν υπάρχει ςθμείο ιςορροπίασ κατά 
Nash (ςυνδυαςμόσ ςτρατθγικϊν ζτςι ϊςτε κανείσ 
παίκτθσ να μθν μπορεί να βελτιϊςει τθ κζςθ του 
αλλάηοντασ ςτρατθγικι) ακολουκείται θ μικτή 
στρατηγική.  

 

Κάκε παίκτθσ ορίηει μια πικανότθτα για κάκε ςτρατθγικι 
του και προςπακεί να μεγιςτοποιιςει το προςδοκϊμενο 
κζρδοσ. 

 

Οι πικανότθτεσ με τισ οποίεσ κάκε παίκτθσ εφαρμόηει τισ 
ςτρατθγικζσ του ονομάηονται μικτι ςτρατθγικι.  

 

 

 



Ζςτω το παίγνιο με τον παρακάτω πίνακα απόδοςθσ 
(μπορεί να ζχει προκφψει και από διαγραφζσ 
υποδεζςτερων ςτρατθγικϊν), τότε βρίςκουμε τθ 
βζλτιςτθ μικτι ςτρατθγικι με χριςθ τθσ μικτισ maximin 
(ι minimax) ςτρατθγικισ. 

Β1 Β2 

Α
1

 -2,1 1,-1 

Α
2

 1,-1 -1,1 



Ζςτω p θ πικανότθτα ο παίκτθσ Α να ακολουκιςει τθ 
ςτρατθγικι Α1, οπότε θ πικανότθτα να ακολουκιςει τθν 
Α2 είναι 1-p. 

 

Ζςτω q θ πικανότθτα ο παίκτθσ B να ακολουκιςει τθ 
ςτρατθγικι B1, οπότε θ πικανότθτα να ακολουκιςει τθν 
B2 είναι 1-q. 

 

B1      (q) B2       (1-q) 

Α1       (p) -2,1 1,-1 

A2       (1-p) 1,-1 -1,1 



Η άριςτθ μικτι ςτρατθγικι για τον παίκτθ Α είναι αυτι 
για τθν οποία ο Α λαμβάνει τθν ίδια απόδοςθ για κάκε 
εναλλακτικι ςτρατθγικι του B. 

 

Άρα ζχουμε: 

U(A, B1)=-2*p+1*(1-p)=1-3*p 

U(A, B2)=1*p-1*(1-p)=2*p-1 

 

Ο παίκτθσ Α κα επιλζξει τθν πικανότθτα p ζτςι ϊςτε να 
ιςχφει: 

U(A, B1)=U(A, B2) 1-3p=2p-1  p=0.4  

και 1-p=0.6  



Ομοίωσ θ άριςτθ μικτι ςτρατθγικι για τον παίκτθ Β 
είναι αυτι για τθν οποία ο Β λαμβάνει τθν ίδια απόδοςθ 
για κάκε εναλλακτικι ςτρατθγικι του Α. 

 

Οπότε ζχουμε: 

U(B, A1)=1*q-1*(1-q)=2*q-1 

U(B, A2)=-1*q+1*(1-q)=1-2*q 

 

Ο παίκτθσ B κα επιλζξει τθν πικανότθτα q ζτςι ϊςτε να 
ιςχφει: 

U(B, A1)=U(B, A2) 2q-1=1-2q  q=0.5  

και 1-q=0.5  

 

 

 



 

Επομζνωσ θ ιςορροπία κατά Nash του παιγνίου είναι: 

 

(qB1=0.5, qB2=0.5), (pA1=0.4, pA2=0.6) 



Δυναμικά Ραίγνια 

Τα παίγνια ςτα οποία οι παίκτεσ ενεργοφν διαδοχικά 
λζγονται διαδοχικά παίγνια. 

Η κατάλλθλθ παρουςίαςθ των παιγνίων αυτϊν είναι θ 
εκτεταμζνθ μορφι. 

 

Ζςτω το παίγνιο με τον παρακάτω πίνακα απόδοςθσ: 

 

 

  

Μ1 (μείωςθ τιμϊν) Μ2 (όχι μείωςθ τιμϊν) 

Ν1 (είςοδοσ) 1, 2 3, 3 

Ν2 (όχι είςοδοσ) 2, 5 2, 5 



 

  

Μ1 (μείωςθ τιμϊν) Μ2 (όχι μείωςθ τιμϊν) 

Ν1 (είςοδοσ) 1, 2 3, 3 

Ν2 (όχι είςοδοσ) 2, 5 2, 5 

(N1, M1) δεν είναι ςθμείο ιςορροπίασ κατά Nash 
(N2, M2) δεν είναι ςθμείο ιςορροπίασ κατά Nash 
 
άρα ζχουμε δφο ςθμεία ιςορροπίασ κατά Nash: 
 
(Ν2, Μ1) και (Ν1, Μ2) 
 



Το ςθμείο ιςορροπίασ (Ν2, Μ1) καλείται ςθμείο 
αςτακοφσ ιςορροπίασ και αντιςτοιχεί ςε «μθ αξιόπιςτθ 
απειλι». Η ςτρατθγικι τθσ μείωςθσ τιμϊν του Μ οδθγεί 
ςε μθ είςοδο από τον Ν, ο Ν όμωσ γνωρίηει ότι αν 
επιλζξει είςοδο δεν κα ζχουμε μείωςθ τιμϊν από τον Μ. 

 

Τελικά λοιπόν ο Ν αποφαςίηει να ειςζλκει δεδομζνου 
ότι ο Μ δεν ζχει λόγο να προχωριςει ςε μείωςθ τιμϊν. 



Επαγωγι προσ τα πίςω (Backward Induction) 

Ν 

Μ 

(3,3) 
(1,2) (2,5) (2,5) 

Είςοδοσ Μθ Είςοδοσ 

Ρτϊςθ Τιμϊν Πχι ΡΤ 



Ν 

Μ 

(3,3) 
(1,2) (2,5) (2,5) 



Ν 

Μ 

(3,3) 
(1,2) (2,5) (2,5) 
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Ερωτιςεισ ??? 

 

Ευχαριςτϊ για τθν προςοχι ςασ 


